





Esempio 1

y:3x3_1

!

1) Determinazione del campo di esistenza (C.E.)
C.E. = R={x0R : —00 < x < +o0}

!

occorre considerare il campo di esistenza del radicando

(Ia radice cubica in R esiste sempre, sia se

il radicando ¢ positivo sia se esso ¢ negativo) 3



1) Studio del segno della funzione
0x-1>0

>0 o Ax-1>0 e x-1>0 « (x-1(x*+x+1]>0 « [ .
’ | M ) gx>+ x+1> 0
Ox> 1
e ]

nsempre (A < O)
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intersezione con ’asse y
@y‘O Jy=0 Hy:o Hy:O
i 0, o 0 [Ox-1=0 0 gx=1 0 B=(L0
10= ¥’ - 1A i H2+X+1'0 Hmai

intersezione con I’asse x



1) Limiti agli estremi del C.E.
C.E. ={x0R : —oc0 < x < +00}

!

lim y = lim( ) \/lzm - :,3/lzm ):+°°
lil?@y: lim( ) \/llm - :,3/llm 3):‘00




y: 3x3_1

!

X > to[]ly 5 +oo
X—->—0[]ly-—o

!

la funzione data non ha asintoti orizzontali



1) Calcolo della derivata prima

pI/x-10: Dy s 1)55= L - 1) op[ - 1) -
I T )H'g[(x | - 1) 3

1 3 'g 2 1 2 x
= —[lx-1)303x7 = Bx” =
A R E e A e



y: 3x3_1

!

1) Studio del segno della derivata prima

X’ sz > 0 sempre Jsempre
y>0 - >0« [ > = O 5 2 o= 0
3(x3-1)2 ﬁ3(x3-1) > 0 D(x -1) >0 [jsempre

+++++++++++++++++
+++++++++++++++++



la funzione ¢ sempre crescente

!

non esistono né massimi né minimi per la funzione
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1) Grafico della funzione
yt
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Esempio 2

x*+2

x -1

!

1) Determinazione del campo di esistenza (C.E.)

y:3

CE={x0UR:x-1#0 ={x0 R:x# t1} =

{xOR:-o <x<-1, =1< x<+1, +1< x< +w}

!

x==1x=+1
asintoti verticali (A.V.)
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1) Studio del segno della funzione

2 2 +2>O
y>0 3x2+2>o@ x2+2>0@ %x o Jsempre
x -1 x -1 Gx°-1>0 x< -1 x> +1
-1 +1
+++++++t++++++++++++++++
i i o i i e R +
+ - +
y>0 y<0 y>0

13



1) Intersezioni con gli assi

Ox=0 Ox=0
0 0 0 A=0,-32
=2 g2 | , )
intersezione con ’asse y
=0
1 Eyz p 0 g PO
Ex;?:() x°+2=0  Qmai
2 -

non esistono intersezioni

con I’asse x
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1) Limiti agli estremi del C.E.

CE={x0R:-0w <x<-1, 1< x<+1, +1< x< +o)}

J [x?+ 24 Ox?+ 21 0 [
lim y = limﬁ3 7 ﬁ— 3| lim [] 0= 3l limp=0= 3 lim (1) = 1
Xo o Xo o x -1 e X7 -1 x- o [[ X7 ] Xo o

J [x?+ 20 Ox?+ 20 02 [
lim y = limﬁ3 3 ﬁ-3hmﬂ 3 D:3lsz—2D:3llm(1):1
Xo - x- - -1 e X7 -1 x- -0 X7 Xo -0



X—)+OO|:|J/’—)+1
x—>—00|:|y—>+1

!

la funzione data ha un asintoto orizzontale in y = +1
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i ) 1
U Ix+20  A0x*+20p 1 0x*+20  Ox*+ 210
D3 =D = —[j 1D =
Exz-lg Esz_IHE 382-10  fHa-1¢
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Es D%Zx[(x - 1)2- (xz+ 2) DZxH: 1 2 D%2x3_ 22_ 2x23- 4x%:
1 ) 1, pee2r § 0 (Fo0)
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1) Studio del segno della derivata prima

I
I
0-2x>0 1x< 0
-2
y'>0 - x >0 - E(x2-1)2>0 o Hsempre
x4 20 ) i
N =g D(xz-l) n 5 2 Hsempre
x2_1 Dx +2D
1 ] D3D > i >0
G\Ox -1
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y»'>0 - x<0
0
t+++++| m-mmm -

AN
|

x =0 ¢ un massimo per la funzione

|

M = (0,- %/5) = 4 e un punto di massimo per la funzione
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1) Grafico della funzione
yA

10 T
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Osservazioni!

Le funzioni irrazionali con indice di radice
dispari sono definite dove ¢ definito il radicando:
in corrispondenza dei valori per i quali il
denominatore di un radicando fratto si annulla si
ottengono gli asintoti verticali

Le funzioni irrazionali con indice di radice
dispari sono positive dove e positivo il radicando
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Osservazioni!

Per studiare i limiti basta determinare il
limite del radicando e poi estrarre la radice
del valore trovato

Per studiare il segno della derivata prima della
funzione ¢ sufficiente studiare il segno della derivata
prima del radicando (il suo denominatore sara
sempre una radice con indice di radice dispari ma
radicando elevato al quadrato, quindi positivo)
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